
山东省大学生数学竞赛（专科）决赛试卷答案

（非数学类，2025）

一、选择题（每小题4分，共20分）

1.C    2.B    3.D   4.D    5.A

二、填空题（每小题4分，共20分）

1.
 
     2.      3.      4.     5.

三、综合题（本题共 6小题，共 60分，请写出相应演算步骤。）

1.解当 时， ，………………………………………2 分

当 时， ，………………………………………5 分

综上

由于 ，故 在 处的连续. ……8 分

2.解 …………………………1 分

………………………………………………………3 分

……………………………………………5 分
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.…………………………………………………8 分

3. 解 …………………………………………4 分

 

.………………………………………………8 分

4. 证 （1）设 ，………………………………………………………………1 分

因为 在 上具有连续导数，所以 在 上连续且可导， .

又因为 ， ，…………………………3 分

由罗尔定理知，至少存在一点 ，使得 ，即 .………4 分

（2）设 ，………………………………………………………………5 分

因为 在 上具有连续导数，则 在 上连续且可导， .

又 ， ， ，……………………7 分

所以由零点定理知，至少存在一点 ，使得 ；

同理可得，至少存在一点 ，使得 .………………………………………11 分
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再由罗尔定理知，至少存在一点 ，

使得 ， .……………………………………………………12 分

5. 解（1）将 ， 代入方程，得 .…………………………………………………1 分

方程两边同时对 求导，得

…………………………………………………4 分

将 ， ， 代入式，得  ， .…………………………………………5 分

（2）式两边同时对 求导，得

，…………………………………………………9 分

将 ， ， ， 代入上式得， .

所以 是 的极大值点. ……………………………………………………………………12 分

6.解 …………………………………………2 分

.…………………………………………………………………5 分

……………………………………………………………………………8 分
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.………………………………………………………………………12 分
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