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第2讲 定积分 
【考纲分析】 
2022专升本考纲-数学1 

1.理解定积分的概念及几何意义，了解可积的条件。 

2.掌握定积分的性质。 

3.理解积分上限的函数，会求它的导数，掌握牛顿-莱布尼茨公式。 

4.熟练掌握定积分的换元积分法与分部积分法。 

5.会用定积分表达和计算平面图形的面积、旋转体的体积。 
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1.理解定积分的概念及几何意义，了解可积的条件。 

2.掌握定积分的性质。 

3.理解积分上限的函数，会求它的导数，掌握牛顿－莱布尼茨公式。 

4.熟练掌握定积分的换元积分法与分部积分法。 

5.会用定积分表达和计算平面图形的面积。 

6.会利用定积分求解经济分析中的简单应用问题。 

一、基本知识点总结 
（一）定积分的概念：＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿

。 

注意事项：＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿ 

（二）定积分的几何意义 
 序号 函数 曲线图像 面积 思考：如何用一个

式子表示？ 

1. 当

积分变

量为x

时 

曲边梯形 1.f(x) ≥ 0 

 

A=  

2.f(x) ≤ 0 

 

A= 

3.有时f(x) ≥ 0， 

有时f(x) ≤ 0, x ∈ [a, b] 

 

A= 

两曲线 f(x) ≥ g(x), x ∈ [a, b] 

 

A=  

 

A= 

有时f(x) ≥ g(x), 

有时f(x) ≤ g(x), 

x ∈ [a, b] 
 

A= 

1. 当

积分变

量为y

时 

曲边梯形 : 

(由连续曲线

x=φ(y)与直线

y=c,y=d所围成

) 
 

φ(y) ≥ 0 

 

A=  

 两曲线围成： 

(由连续曲线

x=φ(y),x=ψ(y),

与直线y=c,y=d

φ(y) ≥ ψ(y), 
x ∈ [a, b] 

 

A=  
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所围成) 

 

（三）定积分的性质 

1. 2. 

3. 4. 

5. 6. 

7. 8. 

  

（四）变上限积分（变上限函数） 

 

 
（五）牛顿—莱布尼茨公式：＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿。 

（六）定积分的换元积分法和分部积分法 

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿。 

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿。 

（七）对称公式： 

 
（八）广义积分 

 
（九）定积分的几何应用 

题型 类型 笔记 

1.求平面

图形的面

积 

 

 

 

 

 

 

 

 

2．求旋

转体的体

积 
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（十）定积分的经济应用 

二、常考的题型解析 
（一）变上限积分 

例题 笔记 

例1 
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（二）求定积分 

方法 例 解答过程 笔记 

1.利

用牛

顿莱

布尼

茨公

式 

例

题

7. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.利

用对

称公

例

题8 
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式 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

例

10 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3．

利用

积分

区间

的可

加性 

例

11  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例

12 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 典型例题 高等数学（下） 

6 

 

  

4.利

用定

积分

的换

元法 

例

13  
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5.利

用定

积分

的分

部积

分法 

例

14  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6．

利用

定积

分是

一个

常数

的本

质 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(三)求广义积分 

求广

义积

分 

例

16  
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(四)积分证明题 
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(三)求平面图形的面积 

 例题 图像 笔记 

1.

求

曲

线

围

成

的

面

积 

例22求曲线围成的面积 
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2.

旋

转

体

的

体

积 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 


